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ΛΥΣΗ ΆΣΚΗΣΗΣ 1 
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Άρα ο γ.τ. είναι κύκλος με κέντρο  και ρ=1 (0,0)
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iii) Εφόσον οι εικόνες των  ανήκουν στο γεωμετρικό τόπο των εικόνων του  1 2 3, ,z z z z
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Δηλαδή το τρίγωνο με κορυφές τις εικόνες των  είναι ισόπλευρο. 1 2 3, ,z z z
 
 
 
ΛΥΣΗ ΆΣΚΗΣΗΣ 2 
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2ος τρόπος  
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Έτσι η δοθείσα γίνεται: 
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Δηλαδή ο γεωμετρικός τόπος είναι κύκλος με κέντρο ( )0,0  και 1ρ =  
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β΄ τρόπος 
Από την ταυτότητα 

( ) ( ) ( ) (2 23 3 3 13
2

α β γ αβγ α β γ α β β γ α γ )2⎡ ⎤+ + − = + + − + − + −⎣ ⎦  

όταν 0α β γ+ + =  Ισχύει 
3 3 3 3α β γ αβ+ + = γ  αφού λοιπόν 2 2 2

1 2 3 0z z z+ + =  
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6 6 6 2 2
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Έτσι όπως πριν 

( )

6 6 6
1 2 3
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3z z z
z z z
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γ) αφού 1z =  

( )1 2 33 3 3 3z z z z z z= = = − + +  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 2 3 1 2z z z z z z z z z z z z= − + − + − ≤ − + − + − 3  

1 2z z z z z z≤ − + − + − 3  

(εφαρμόσαμε 2 φορές τριγωνική ανισότητα αποδεικνύοντας έμμεσα: α β γ α β γ+ + ≤ + +  
Έτσι δείξαμε: 

1 23 z z z z z z≤ − + − + − 3  
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