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ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  

ΟΡΙΟ – ΣΥΝΕΧΕΙΑ ΣΥΝΑΡΤΗΣΗΣ 

  
ΘΕΜΑ Α 
 
Α. Να διατυπώσετε το Θεώρημα του Bolzano και στη συνέχεια να το ερμηνεύσετε 
γεωμετρικά.  (5Μ) 
 
Β. Να διατυπωθεί το κριτήριο παρεμβολής.   (4Μ) 

 
Γ.   Δίνεται το πολυώνυμο Ρ(x) = ανxν + αν-1xν-1 + ….+ α1x + α0 , x . Να αποδείξετε ότι: 
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Δ.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας την  
ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.    (12Μ) 
 

α. Μια συνεχής συνάρτηση f διατηρεί πρόσημο σε καθένα από τα διαστήματα στα 
οποία οι διαδοχικές ρίζες της f χωρίζουν το πεδίο ορισμού της. 
 
β. Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο x0  και η συνάρτηση g είναι συνεχής στο x0

 
, τότε 

η σύνθεσή τους gof είναι συνεχής στο x0 .  
 

γ. Αν η f είναι συνεχής στο [α, β] με f(α) < 0 και υπάρχει ξ∈(α, β) ώστε f(ξ) = 0, τότε 

κατ’ ανάγκη f(β) > 0. 
 

δ. Αν η συνάρτηση f είναι ορισμένη στο [α,β] και συνεχής στο (α,β], τότε η f παίρνει 
πάντοτε στο [α,β] μια μέγιστη τιμή. 

 

ε. Η εικόνα f(Δ) ενός διαστήματος Δ μέσω μιας συνεχούς συνάρτησης f είναι διάστημα. 
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, τότε 0)( xf  για κάθε σημείο x του πεδίου ορισμού της f.  

 

ζ.  Αν )()( xgxf   για κάθε x κοντά στο 0x , τότε )(lim
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η. Αν μια συνάρτηση f δεν μηδενίζει σε κανένα σημείο x ενός διαστήματος Δ, τότε η 
συνάρτηση αυτή διατηρεί σταθερό πρόσημο στο Δ.  



ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ΄ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ : ΠΑΛΑΙΟΛΟΓΟΥ ΠΑΥΛΟΣ 

 
ΘΕΜΑ Β  
 

Α)  Έστω ]5,0[:f IR  συνεχής και γνησίως μονότονη. Με 7)0( f  και 1)5( f .  

 

i. Να βρεθεί το είδος μονοτονίας της f .    Μονάδες 5 

 

ii. Να αποδείξετε ότι υπάρχει μοναδικό )5,0(0 x   τέτοιο ώστε :  
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Β) Δίνεται η συνάρτηση IRIRf :  για την οποία ισχύει: xxxf ln1)ln1(  , 

0x  και επιπλέον η f  είναι γνησίως αύξουσα στο IR . 

 

i. Να δείξετε ότι: 
xexxf  1)(  για κάθε IRx .   Μονάδες 3 

 
ii. Να βρείτε το πρόσημο της συνάρτησης.      Μονάδες 4 

 

iii. Να δείξετε ότι η εξίσωση 2011)( xf  έχει ακριβώς μια ρίζα.   Μονάδες 4 

 

iv. Να δείξετε ότι η εξίσωση 2)( 2  xxf  έχει τουλάχιστον μια ρίζα στο (0,1). 

Μονάδες 4 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ Γ  
 
Α) Δίνεται συνεχής συνάρτηση :f  για την οποία ισχύει 5)(2)(2  xxfxf  και 

επιπλέον η γραφική παράσταση της f διέρχεται από το σημείο Μ(2,5). 
 

i. Να δείξετε ότι 0)( xf  για κάθε x .   Μονάδες 4 

 
ii. Να βρείτε τον τύπο της f.  Μονάδες 4 

 

iii. Να δείξετε ότι η εξίσωση 29)( xxxf   έχει τουλάχιστον μια ρίζα στο (0,3). 

Μονάδες 4 
 

iv. Να υπολογίσετε τα όρια 
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Β) Δίνεται η συνάρτηση )1ln()(  xexf x .  

 
i. Να δείξετε ότι η εξίσωση 2013)( xf  έχει ακριβώς μια θετική ρίζα.  Μονάδες 5 

 

ii. Να λυθεί η ανίσωση : 
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ΘΕΜΑ Δ  
 
Α. Δίνεται η συνεχής συνάρτηση ]2,1[:f  και οι μιγαδικοί αριθμοί : )2(2 ifz   και 

)1(1 ifw   για  τους οποίους ισχύει ότι 0)Re( wiw  και ο αριθμός  
w

z
 είναι 

φανταστικός. Να αποδείξετε ότι : 
 

i. 1)1( f      (3Μ) 

 
ii. 2)2()1( ff    (3Μ) 

 
iii. η εξίσωση xxf )(  έχει μια τουλάχιστον λύση στο διάστημα )2,1( . (3Μ) 

 
 
 

Β. Δίνεται μιγαδικός z  και η συνάρτηση 





















1    x,              
1x

1)-ημ(x
i62-z

1   x,   
1

132x
4iz

)(

2

2

2

x

x

xf . 

για την οποία υπάρχει το )(lim
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i. Να αποδείξετε ότι ο γεωμετρικός τόπος των εικόνων του z είναι ευθεία, της οποίας 

να βρείτε την εξίσωση.  (4Μ) 
 

ii. Να βρείτε την ελάχιστη τιμή του z  (3Μ) 

 

iii. Να αποδείξετε ότι υπάρχει ένα τουλάχιστον )2,0( , τέτοιο ώστε 

62   ze  
.  (4Μ) 

 
 

 

 

 

 

 

 


