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ΘΕΜΑ Γ 
 
Έστω :f  μια συνάρτηση για την οποία ισχύουν : 

 η f  είναι παραγωγίσιμη στο 10 x  

 01)(2)(3  xxfxf  για κάθε x  

 )(f  

Γ1. Να δείξετε ότι 0)1( f  και 
2

1
)1( f  και στη συνέχεια να βρείτε την 

εφαπτομένη (ε) της γραφικής παράστασης της f  στο σημείο της  )1(,1 f .      
 

 

Γ2.  Να υπολογίσετε το όριο : 
hh

hf

h 3

)21(
lim

0 




.  

 
Γ3. Να δείξετε ότι η f  είναι αντιστρέψιμη και στη συνέχεια να δείξετε ότι η 

γραφική παράσταση της f  τέμνει τη διχοτόμο της γωνίας xOy σε ακριβώς 

ένα σημείο με τετμημένη )1,2(1 x .  

 
Γ4. Θεωρούμε επιπλέον τις παραγωγίσιμες συναρτήσεις ),0(:, hg  για τις 

οποίες ισχύουν : )()( xgxh   και xxxx
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. Να 

δείξετε ότι xxxxxh 2016ln)( 2  , 0x .  

 

Γ5. Να δείξετε ότι υπάρχει ένα τουλάχιστον )1,0(2 x  ώστε η εφαπτομένη της 

γραφικής παράστασης της h  στο σημείο της με τετμημένη 2x , να είναι 

κάθετη στην ευθεία (ε) του ερωτήματος Γ1.  

 
 

 
 

 


