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2 ΘΕΜΑΤΑ

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ

Γ ΄ΛΥΚΕΙΟΥ (ΜΕΡΟΣ Α)

ΘΕΜΑ 1
Δίνονται οι συναρτήσεις ( ) ln 2 1,  0,f x x x    και ( ) 2,  .xg x e x  

A1. Να βρείτε την συνάρτηση fog .

A2. Αν ( )( ) 1,
2
xfog x   x να αποδείξετε ότι οι συναρτήσεις f και fog είναι 1-1 και να βρείτε

την συνάρτηση 1f  .

A3. Αν 1 2 2( ) 2,xf x e   x να αποδείξετε ότι υπάρχει 0 (0,1)x  τέτοιο ώστε

1
0 0 0( ) ( )( ) ( ).f x fog x g x  

A4. Να αποδείξετε ότι έχει τουλάχιστον μία ρίζα στο (0,1) η εξίσωση
'( ) 2 2.g x x e  

A5. Να αποδείξετε ότι υπάρχει ένα τουλάχιστον 2ρ (3, 2)e  τέτοιο ώστε η εφαπτομένη στο
σημείο Μ(ρ, (ρ))f να είναι παράλληλη στην ευθεία 2( 1) 2023 0x e y    . (Μονάδες 5)
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ΘΕΜΑ 2

Δίνεται η συνάρτηση RRf : για την οποία ισχύει

)()( xfxxfx eeee  για κάθε Rx

A1. Να βρείτε τον τύπο της συνάρτησης f

Αν είναι Rx
e

exf x

x


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    
1

ln)( τότε

A2. να αποδείξετε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα και ότι αντιστρέφεται.

A3. να αποδείξετε ότι η γραφική παράσταση της f βρίσκεται κάτω από την ευθεία ,xy 

για κάθε Rx

A4. να βρείτε τα όρια
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A5. Να αποδείξετε ότι η εξίσωση 01)(  xe xf έχει μια τουλάχιστον ρίζα στο

(0,1)

A6. Να δειχθεί ότι η f δεν μηδενίζεται και στην συνέχεια να υπολογιστεί το όριο

20193)2018(lim 3 


xxf
x


