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ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ : ΓΑΣΠΑΡΑΤΟΣ ΑΝΔΡΕΑΣ 

 
 

 
 Επαναληπτικές ασκήσεις Γ Λυκείου Μαθηματικά 

Θεωρήματα : Bolzano-Rolle-Μέσης τιμής 
 

1) α) Να αποδείξετε ότι για κάθε 𝑥 ∊ (0, 𝜋) ισχύει 

𝑒𝑥𝜂𝜇𝑥 − 𝑒𝜂𝜇𝑥 < (𝑥 − 1)𝑒𝑥 
          β) Δείξτε ότι η εξίσωση  

𝑒𝑥−1−𝑒

𝑥
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𝜂𝜇𝑥
=

(𝑥−1)𝑒𝑥
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+ 1    (1)       
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𝜋

2
) μία τουλάχιστον ρίζα. 

 
 
 

2) Η συνάρτηση 𝑓: 𝑅 ⇾ 𝑅 με  f(x)>0 για κάθε  𝑥 ∊ 𝑅 είναι παραγωγίσιμη  και  

f(α)=f(β) με α<β .Θεωρούμε την συνάρτηση    𝑔(𝑥) = 𝑙𝑛𝑓(𝑥) + 𝑥 

 
Δείξτε ότι : 
i) Υπάρχει σημείο της  𝐶𝑔 στο οποίο ορίζεται εφαπτομένη παράλληλη 

στη διχοτόμο της 1ης και 3ης  γωνίας των αξόνων. 

ii) Υπάρχει 𝜌 ∊ (𝛼, 𝛽) τέτοιο ώστε 𝑔(𝜌) = 𝑙𝑛𝑓(𝑎) +
𝛼+𝛽

2
 

iii) Υπάρχει 𝜉 ∊ (𝛼, 𝜌), ό𝜋𝜊𝜐 𝜌 𝛼𝜐𝜏ό 𝜏𝜊𝜐 𝜀𝜌𝜔𝜏ή𝜇𝛼𝜏𝜊𝜍 𝑖𝑖, 

 τέτοιο ώστε 𝑓′(𝜉) > −
𝑓(𝜉)

2
 . 

 
 
 
 

3) Θεωρούμε την συνάρτηση 𝑓: [−𝛼, 𝛼] ⇾ 𝑅, α>0 η οποία είναι δύο φορές 

παραγωγίσιμη  με  𝑓′(𝑥) + 𝑓′(−𝑥) = 0  (1) για κάθε 𝑥 ∊ [−𝛼, 𝛼] και 

𝑓′′(𝑥) ≠ 0 για κάθε 𝑥 ∊ (−𝛼, 𝛼). Δείξτε ότι: 

i) Η γραφική παράσταση της f έχει άξονα συμμετρίας τον άξονα y΄y. 

ii) Η εξίσωση 𝑓′(𝑥) = 0 (2)  έχει στο (−𝛼, 𝛼) μοναδική ρίζα. 

iii) Υπάρχει  θ∊(0,1)  τέτοιο  ώστε  𝑓′(𝛼) = 𝛼𝑓′′(𝜃 · 𝛼) . 

 
 
 

 


